Degerli Maiemantikcilar,

Gectigimiz sayidan bu yana elimize
sekiz Matemantikginin mektubu
ulasti. Bu ¢éziimlerden dogru
olanlari gonderenlerin listesi sdyle:
45. sorumuza Sayin Semir GICEK
(Seydisehir) ve Sayin Veli YALIN
(Konya); 46. sorumuza Sn. Zeki
UNVER (isparta) ve Sn. S. CICEK;
47. sorumuza Sn. Mehmet TERECI
(Diyarbakir), Sn. Abdiilkadir TOZLU
(istanbul), Sn. M. Sedat ALPAKUT
(Samsun) ve Sn. V. YALIN dogru
¢6zim gondermisler. Dogru olan bu
¢bziimler diginda, Sn. Osman
TURKKAN'In (Kirsehir) Sn. V.
YALIN'In ve Sn. Ayse
IMAMOGLU'nun (Trabzon) 46.
sorumuza; Sn. ATOZLU'nun ve Sn.
M. TERECI'nin 44. sorumuza ve
yine Sn. A. IMAMOGLUnun 47.
sorumuza gonderdigi ¢oziim
Onerileri de elimize ulasti.

Sorularimizi do@ru olarak ¢ozmis
bulunan Matemantikgilara
gonderdigimiz bu ayki kitap 6dula
ise iletisim Yayinlar'nin Cep
Universitesi Serisinden yayinlanmis
bulunan ve Francis BALLE ve
Gerard EYMERY'nin yazmis oldugu
"Yeni Medyalar” baglkl kitap.

Sn. V. YALIN'Inve Sn. Z. UNVERIn
gondermis oldugu guzel Matemantik
sorularini 6nimuzdeki sayilarda
degerlendirecegdiz. Kendilerine
tesekkur ediyor, yeni soru
oOnerilerinizi bekliyoruz.

Sayfamizi izleyen ve ilgilerini
esirgemeyen sizlere, ilginiz ve
katkilariniz igin tesekkurler.

MATEMANTIK

Sunabildigimiz sorular
cesitlendirmek ve sizlerle daha etkili
bir diyalog ortami kurabilmek amaci
ile MATEMANTIK sayfamizin icinde,
"MATEMANTIK SOHBET" bashg
altinda bir kdse baslatmaya karar

verdik. Bu késede de mantik, zeka
ve bulus yetenegi ile ¢ozulebilecek
bilmece/bulmaca cesitleri ele
alinacak ve bu konularda
gostereceginiz olasi tepkilere de yer
verilecektir. Dedigimiz gibi
amacimiz, siz Matemantikgilarla
diyalog kurmak ve konularimizi
cesitlendirmek.

Kimi zaman, ilging olan bilimsel
makale, kimi zaman bilgisayar
programlama problemleri, kimi
zaman oyun konusunda sdylesiler,
tartismalar yer alacak "Sohbet”
kdsemizde.

ilginizi, tepkilerinizi, MATEMANTIK
SOHBET kdsemizde bulmay arzu
ettiginiz konulan belirten
isteklerinizi, yeni ¢6ziim Onerileri ve
sorular da iceren mektuplarinizi
bekliyoruz.

MATEMANTIK

—A Mmoo T wmw

Sevgili Matemantikgilar,

Elektrik Miithendisligi Dergisi'nin 357.
sayisindan baslayarak 27 sayidir (3.5 yili
askin bir stiredir) sizlerin de katkilartyla
hazirladigim Matemantik kosesini bu
sayidan baglayarak Necati
BUYUKDURA'yla birlikte
hazirlayacagim. Sn. BUYUKDURA'nin
katkilarryla Matemantik sayfalarini
genisletiyor ve gesitlendiriyoruz.
Onceden oldugu gibi bundan sonra da siz
degerli Matemantik¢ilann goris, oneri ve
katkilarinizi bekliyoruz.

Sn. BUYUKDURA'y1 kdsemize diizenli
olarak gonderdigi ¢oziimleri ve O0zglin
Matemantik sorulariyla taniyorsunuz
aslinda. Ben, bu sayfalarda, bir kez daha
kendisinin tilkemizin en 6nemli
"Matemantik sorusu Ureticilerinden
birisi" oldugunu ve 6zgiin ¢alismalarinin
Tturkiye sinirlan disinda da yanki
yaptigini1 vurgulamak ve bu miitevazi
kosemizi birlikte hazirlama onerimize
olumlu yanit vererek bizleri
onurlandirdigl i¢in sizlerin adina
kendisine tesekkiir etmek istiyorum.

M. Serhat OZYAR
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TERS
SORU PiISAGOR
UCLULERI
OLUSTURALIM
Arnon M?
BONEH

a® + b? = ¢* esitligini saglayan ¢
pozitif a.b.c tamsayisini "ters (recip-
rocal) pisagor (glusu” olarak tanim-
layabiliriz. (Orneg@in 156, 65, 60 sayi-
lari boyle bir Gglu olustururlar).

Bu 6zellige sahip uglulerden, toplam-
lari (a+b+c toplami) en kiclk olanini
bulunuz.

COMAR'IN
DORT
SORU GUNU
Necah
BUYUKDURA

Comar, Go&l kenarindaki bes yazlik
evin koruyucusu olan bir bekgi kdpe-
gidir. Bu evler, birbirlerine bitisik ve
alcak citlerle ayriimis birer bahcge
icindedir. Comar'm kulubesi, 1. evin
yaninda idi. Evlerden birine gitmek
icin aradaki_evlerin bahcelerinden
geciyordu. Ornegin, 3. eve gitmek
icin, 1. evin bahgesine girip oradan
2. evin bahcesine ve oradan da 3.
evin bahcesine geciyordu. 4. evin
bahgesinde iken, 1. evde olan birisi
Comar'i gagirsa, 3. ve 2. evlerin bah-
celerinden gecip 1. evin bahgesine
giriyordu.

Her sabah, evlerin birinden, biri ¢ikip
Comar'i caginr, ona yiyecek verirdi.
Biraz sonra baska bir evden Comar'i
caginp yiyecek verirler ve kisa ara-
liklarla diger evlerden de onu cagirip
yiyecek verirlerdi. Bu surec her gin
tekrarlanir ve Comar ona verilen son
yemegi bitirdiginde, oracikta uzanip
bir glizel uyku cekerdi.

Son dort gin iginde 2 ilging rastlanti
oldu. SOYLE KiI:

1. Bu bes evde oturanlar, her giin
DEGISIK BIR SIRAYLA Comar'a yi-
yecek verdiler.

2. Comar'in her sabah, verilen ye-
mekleri yemek icin yaptidi gidis-
geligler sirasinda, her bahceye kag
kez girdigini veren SAYIl, (her ev
icin) FARKLIYDI.

SIHIRLI
KARELER

Matemantik tiiriin-
den bilmece/
bulmaca alaninda
yaygin olarak "si-
hirli kare" adiyla
bildigimiz bulma-
calar, 1'den n’'ye kadar olan tamsa-
yilarin n x n boyutlarinda bir kare
seklinde yerlestirilmesiyle elde edi-
lir. Karenin her satirinda, her kolo-
nunda ve iki kOsegeninde yer alan
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lidir. Sayilarin 1'den baslamasi ge-
rekmez. Karenin kenari n ise, n’ sa-
yida elemani olan herhangi bir arit-
metik dizinin sayilariyla da sihirli
kareler yapilabilir. Asagida, 4. ve 5.
dereceden sihirli kareler igin ikiger
ornek verilmisgtir.

Albert
sayilarin toplamlarinin hep ayni ol- DURER
masi kurali gegerlidir.  Sabit top-  Melancholy
lamin 12 n(n’+1)'e esit oldugu bel- (1514)
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11118 |25 2 9 20 [ 32 | 44 |01 | 13
YKL 3 15 SEKIL <\N.5

Sihirli karelerle ugragmanin tarihi
epey eskidir. Hiristiyanliktan onceki
caglarda, Cinlilerin sihirli kareler
drettikleri biliniyor. Cin kaynakl

olan sihirli kareler, 15.ci ylizyil bas-
larinda Istanbul'da (Constantinop-
le'da) yasamis Bizansli Moschopu-
lus tarafindan Avrupa'ya tanitildi.
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Son dort gindn her birinde, bu h--g
evde oturanlar, HANGI SIRA ILE,
Comara yiyecek vermis olabilirler?

. TELGRAFIN
TELLERINE
Gul““ KUSLAR MI
KONAR?
John
HERBERT

Dort kusu ayiran uzakliklanin D,, D,
ve D, oldugunu  varsayalim.
(D,<D,<D,). Kendisine bakmakta
olan komsusuna bakan kuslar oklar-
la g6sterelim. Oklarla g6steriimeyen-
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lere de x (carpi) isareti koyalim. Bu- D, D| Ds
na gore, soru "rasgele secilen bir ku-
sun okla temsil ediime olasihgfni

ﬁ ]
Unlii Comelius Agrippa (1486- : 06 '|1 olarak yerlestiri- HATEIMNTIK
1535), astrolojinin ugras konusu lir. Eklenen (¢1-
olan 7 gok cismi Glines, Merkiir, kintilarda yer
Ay, Veniis, Mars, Jipiter ve Sa- 04 12 alan) Kkarelerdeki
tlirn'e izafe ettigi, 3'den 9'a kadar de- - — — sayiar, "KARSI-
recelerden) 7 tane sihirli kare diizen- +\ LARINDAKI
ledi. 02 10 187" BOS KARELE-

L - - RE" yazilinca ¢6-

Orta caglarda diinyay1 dehsetli kor- 8] ziim  bulunmus
kulara diigiren veba salginlarinda, 08 16 . . -
giimiis plaka iizerine kazilmis sihirli olur (Selgﬂ 6). N=3'ten bu"yuk dere-
karelerin, vebaya karsi koruyucu et- 1 14 | celer(je SIHI.R.LI .KARE olustur-
kisi olan "MUSKA" niteliginde ol- 114 ma yontemlerinin biraz daha karma-
duklanna inanilirdi. IT 72 sik oldugunu, bu konudaki baska bir

SJS SOHBET yazisinda gorecegiz.

Unlii Alman ressam ve graviircti Al-
bert DURER'in 1514'te yaptigi.
"Melancholy” isimli graviiriinde
(yukarda, sekil 1'dekinin ayni olan)
bir sihirli kare bulunmaktadir. Alt
siranin ortasinda (15) ve (14) sayila-
r1, gravirin yapim tarihi olan 1514
yilim1 simgelemektedir.

Sihirli karelerin matematiksel ana-
lizleri, 17. yiizyilda Fransa'da bagla-
mus, izleyen donemlerde giderek
yayginlasmig ve "StHIRLI KARE-
LER" olusturmak igin izlenecek
olan yontemler, (karelerin kaginci
dereceden olduklanna bagli olarak)
saptanmig ve tanimlanmig bulun-
maktadir.

Yukanda ilk paragrafta, aritmetik
dizilerin ardigik elemenlanndan (6r-
negin: 2,4,6,8.. gibi bir dizinin ele-
manlanndan) 3. dereceden bir sihirli

r==-=r=—"=s==17
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) 181101 02 |
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I J | I
Sekil 6

karenin olusturulmasiyla ilgili bii-
yumemi, Isparta'dan Zeki UNVER
gondermis.

Sekil 5'de goriildugii gibi, orta sira-
nin soluna ve sagina, orta siitununun
da tstiine ve altina ek kareler ilave
edilir, aritmetik dizinin elemanlan
(sekildeki gibi), sirayla caprazlama

Sihirli kareler sadece aritmetik dizi-
lerin ardisik elemanlariyla sinirli de-
gildirler. Ardisik olan (veya olma-
yan) asal sayilardan olusturulmus
pek cok ornek vardir. Bunlar arasin-
da, ilgin¢ olan bir ka¢ 6rnek asagida
sunulmustur.

8. ve 9. sekillerdeki sihirli karelerde
asal sayilar kullanilmigtir. Bunlarin
ilging Ozelligi, 107'den 457'ye kadar
olan 61 tane ardigik asal sayiyi,
25+36=61 olarak iki gruba ayinp, 1.
grupta, 107'den 239'a kadar olan 25
ardigik asal say1 ile 5. dereceden si-
hirli kare yapilabilmis olmasi ve Us-
telik geriye kalan, 2. gruptaki,
241'den 457'ye kadar ardigik asal sa-
yilarla da, 6. dereceden bir sihirli
kare yapilmis olmasidir. Bu ilging
ozelligi daha da ilging yapan bir sey
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bulmamiz istemektedir. Dizilisin sol-
dan veya sagdan olmasi birsey far-
kettirmeyecegine gore, bu uzaklikla-
rn dagiiminda ve dort kusun dizili-
sinde (¢ ayr secenek vardir. Bu se-
ceneklerin Ucu de esit olasilija sa-
hiptir. Sekilde bu Uc dizilis secenegi
de gbzikmektedir.

Her secenekte dort kustan toplam
oniki kus vardir. Bunlardan sekizi ok-
la, dordi carpiyla gosterilmistir. Ras-
gele secilen bir kusun okla temsil
edilme olasihg ,

1

b) (n-1) uzaklik olacaktir: D" D,, ....
Dp" uzaklik n tane kusu ayiracaktir.
S kiimesi, (n-1) uzaklikla ayrilabile-
cek n kusun olabilecek diziliglerini
gostersin. Genelde, S icindeki olasi

-1
diziliglerin sayisi in—21l olacaktir; bu

diziliglerdeki toplam kus sayisi da

nl .

— Yir.

2

Okla temsil edjlenlerin sayisi igin
kuslar arasindaki uzakliklar anahtar
teskil eder. Okla temsil edilenlerin

sayisini bulmak igin kural soyle 6zet-
lenebilir:

Dj uzakh@r yalnizca, D; kendisinden
biylk uzakliklara komsuysa bir gift
ok dUretir (olusturur). Yapilacak bir
analiz, S kiimesinde kendinden bii-
ylk uzakliklara komsu olan Di uzak-
liklarinin sayisinin

03! (ke k)
¢ ) nl
oldugunu gosterir. Bu ifade de g-in-

di'rgenebilir. Bu tir her uzaklik bir cift
ok Uretecegine goére, S kiimesindeki

ok sayisi n 2 3 kosuluyla i olacak-
tir. 3
Sonucta, rasgele secilen bir kusun
okla temsil edilme olasiligi, kuslarin
sayisindan (n'den) bagimsiz olarak
n/3 .2

n2 T3 olacaktir.

Not: Bu sorumuza iliskin ¢ozim gon-
deren Matemantikcilar, sorudaki
"her kus, kendisine en yakin olan
kusa (komsusuna) donup baktigina
gOre” ifadesinin "kendisine en yakin
olan” kismini dikkate almadan soru-
yu gbzmdigler ve istenen sonucu el-
de edememiglerdir. Bu, goreli olarak
zor sorumuza ¢O0zUm goénderen tim
Matemantikcilara ugraslarindan otu-
ru tesekkir ediyoruz.

daha var: 107'den 457ye kadar olan
61 tane ardisik asal sayidan 6nce ge-
len (37 ile 103 arahigindaki) 16 ardi-
sik asal say1 ile de 4. dereceden si-
hirli kare (sekil 7) yapilabilmesidir.

A.W. Johnson, Jr.'e gore, ardisik
asal sayilar ile yapilabilecek en Kkii-
ciik boyutlu sihirli kare 4. derece-
dendir. Bunlardan dort tanesi bilin-
mektedir. Bilinen bu dort tane sihirli
karenin biri sekil 7'de, bir digeri de
sekil 10'da gosterilmistir. Ardigik 9
asal say1 ile 3. dereceden sihirli ka-
renin olup olamayacagi bilinmemek-
tedir.

Asal sayilarla yapilan sihirli kareler
arasinda c¢ok ilging olan bir bagka
ornek, sekil 11'de gortiliiyor. Cok
sayida olan 4 basamakli asal sayila-
rin, ardigik olmayan 64 tanesi ile ya-
pilan bu sihirli karenin bir 6zelligi i¢
ice konulmusg ti¢ ayri sihirli kareyi
iceriyor olmasidir. 64 asal saymnin
hepsini kullandrak 6. dereceden si-
hirli kare yapilmustir. Dis kenarlar
boyunca yer alan ¢erceve durumun-
daki 28 birim kareyi atarsak, icte ka-
lan (6x6'lik) kare ise, 6. dereceden
bir sihirli karedir. Bu karenin de dig
kenarlarinda yer alan 20 sayiy1 atar-
sak, en icteki (4x4'liik) kare de bir
sihirli karedir.

Bu ilging sihirli karenin, yine ¢ok il-
gin¢ olan bir bagka 6zelligi var. Bu

4l 71| 18| & || 107\ 29{ 181| 239| IO | 4943 | 4999 | 5003 | 4951
23| 131 191) 137| 173
g™ ol B 4933 { 4973 | 4969 5021
149| 10| 23| 127| 227
I 6| 8] D 5011 | 4967 | 4987 4931
10 19 113| 211| 163
! o] 8| B! |19 169 157 150 1] | 5009 { 4957 | 4937] 4993
51| 30| 31| 49| %71 33 2621 1247712039+ 1289] 3251 | 15831 35331 2207
3257 1361 1 3091 | 2393 2333 29631 1709] 1493
33| 3| 2937 373| 3P| 333
2609k 1811 128371 2087 2687] 18898 20398 2141
97| 271 419| 263| 401 | 39} 9777028190 2753 f1e23| 12230 37010 19318 1973
! 37| 367 | 1| sl agz|  [2350Jeero ] 0w | 3sa| 2027) 1007f as7if 2399
1283423390861 | 2063} 2663} 1913 2412} 3467
40| 307| 277| 337| 40| 331
1559 13041 | 1259 | 23574 2417| 1787] 3389f 3191
Bl 457|438 57 BL| ML} |osu3| 2273 0711 | 3¢61| 1499} 3167| 1217] 2129

ozelligin ne oldugunu bulabilir misi-
niz? ipucu olarak, 9500'n sihirli bir
say1 oldugunu, kulaginiza 30 kez fi-
sildayabilirim. Arayin, bulursunuz.
Bol sanslar.

Bir baska "MATEMANTIK SOH-
BET"inde sihirli kareler konusuna

yine donecegiz. Cesitli orneklerini
ele alarak, karelerdeki "sihir"i, irde-
leyecek ve degisik tiirlerde "STHIR-
LI KARE" olusturma yontemlerini
aciklayip tartismaya calisacagiz.

Necah BUYUKDURA
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EN KISA YOL
HANGI
NOKTADAN?

Cozim

Asagidaki sekilde: (DE) dogrusunu .
"SIMETRI EKSENI" olarak dusunir-i

sek, (A)nin bu eksene gore simetrigi
(A" noktasidir. (BA') dogru parcasi-
nin (DE) dogrusunu kestigi nokta (C)
olsun.

(B) ile (A') arasindaki "EN KISA
YOL", (BA') dogru pargasi olduguna
ve -simetriden dolayi- (CA) - (CA")
olduguna gore, (C) noktasl, istenilen
noktadir.

SIHIRLI
PETEKLER

RS
’i =3 I =i | e S O
T is T

ERNER RN

Not: 382. sayimizda yayinladigimiz
ve bize llyemiz Sn. Abdiilkadir TOZ-
LU'nun istanbul'dan génderdigi "Si-
hirli  Petekler” baghgiyla sundugu-
muz bu soruyla ilgili Sn. Necah BU-

YUKDURA  bir
B uyarida  buluna-
rak, ayni sihirli pe-
teklerin  Cumhuri-
yet gazetesinin Bi-
lim-Teknik  Eki'nin
12 Mayis 1990 ta-
rihli 165. sayisin-

/cC

i-X ]

;S.._._._._.._.

da "Sihirli Altigen-
ler" basligiyla ya-
yinlandigini - belirt-
ti, Ote vyandan,
yaptigimiz arastir-
mada bu bulma-

My

canin ilk defa Ingiltere’de yayinlan-
makta olan haftalk popdler bilim
dergisi New Scientisfin 27 Ocak
1990 tarihli sayisindaki bulmaca ko-
sesi ENIGMA'da 548. numarall so-
ruyla birlikte yayinlandigini  bulduk.
Soruyu hazirlayan ise unli Mate-
mantikcilardan ~ Kenneth ~ ARMS-

- TRONG.

“"Késemize Mektup génderen Mate-
mantikgilara 6nemli not:

1) Co6zim go6nderiyorsaniz, hangi
sayida yayinlanan kaginci soruya
gonderdiginizi ve ¢Ozim yolunuzu
acikca belirtiniz.

2) Soru Onerisi yapiyorsaniz, soru-
nun -eger kendiniz hazirlamadiysa-
niz ve kaynagini biliyorsaniz- kayna-
gini ve acik bir sekilde ifade edilmis
¢Ozimiind  mektubunuza ekleyiniz.
Eger kendi yapitiniz ise bdyle oldu-
gunu acikca belirtiniz.

3) Zarfin lizerine "Elektrik Miihen-
disligi Dergisi, Matemantik Kdsesi”
ibaresini mutlaka yaziniz.

4) Hem zarfin tzerine hem de mek-
tubunuza isminizi ve agik adresinizi
mutlaka yaziniz. E§er EMO lyesi
iseniz EMO sicil numaranizi ekleme-
yi unutmayiniz.

5} Mektubunuza tarih atmayi ihmal -
etmeyiniz.

Metin
YAKAR

M.Biilent
DAYIOGLU

Odamiz 10229 Sicil Nolu Gyesi
Metin YAKAR'I kaybetik.

AILESINE YAKINLARINA VE ODAMIZ
TOPLULUGUNA BASSAGLIGI DILERIZ.

L

Odamiz 4986 Sicil Nolu Uyesi
M.Bilent DAYIOGLUhu kaybetik.

AILESINE YAKINURINA VE ODAM|Z
TOPLULUGUNA BASSAGLIGI DILERIZ.
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